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∗ ]jô�Çr�çß� 4r�çß� ; ë�H�½Ó{©� 7&h� ∗
∗ APMO /BNd�� <�Ì�̀s�t�(http://www.kms.or.kr/Competitions/APMO)\� ë�H]j�� >�r�÷&l� �����t���H
ë�H]j\�@/ô�Ç�Ðîß��̀¦ ô=$��>�t�&�ÅÒz��r��̧.���'��Å	\�ë�H]j\�¦/BN>h��������'��Å	�©�\�"fë�H]j\�@/ô�Ç
�7H_�\�¦ ���H �	כ 1px, ë�H]j\�¦ 6£xr��� s�ü@_� ��|ÃÐ\�>� Ä»Ø�¦���H {9��̂_� '��0A\�¦ �����K� ÅÒz��r��̧. r�+«>
r�çß�\� ��ü< (��(�Û¼��H ��6 x½+É Ãº e��t�ëß� y���̧l��� >�íß�l���H ��6 x½+É Ãº \O�_þvm���.

%K�V� 1. }9�óøÍ\� &h��2³ �ª�_� z�́Ãº[þt\� @/ô�Ç ��6£§_� ‘���\O�’�̀¦ Òqty�����: ‘}9�óøÍ 0A\� &h��2³ Õüw��[þt
×�æ ���\�¦ ���×þ��#�(���×þ��)a Ãº\�¦ rs��� ���), Õª Ãº\�¦ t�Äº�¦, @/��� 2r2 = ab\�¦ ëß�7á¤r�v���H
¿º �ª�_� z�́Ãº a, b\�¦ }9�óøÍ\� &h���H��.’
}9�óøÍ\� &h��2³ Õüw���� r ��� ÷�r��� �©�I�\�"f 0A_� ���\O��̀¦ k2 − 1��� r�'���%i����¦ ½+É M:,

}9�óøÍ\� &h��2³ k2>h_� Õüw��[þt ×�æ\���H kr �Ð�� ß¼t� ·ú§�Ér Õüw���� �>rF��<Ê�̀¦ �Ð#���. (éß�, k2>h_�

Õüw��[þts� �� ��\�¦ ¹��Hכ��9 \O���.)

%K�V� 2. z�́Ãº a1, a2, a3, a4, a5�� ��6£§_� ~½Ó&ñ
d��[þt�̀¦ ëß�7á¤r�������¦ ���: y�� k = 1, 2, 3, 4, 5\�
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_� °ú̀�כ¦ ½̈�#���. (éß�, ���_� ì�rÃº�Ð Õª °ú̀�כ¦ ½̈½+É �(.	כ

%K�V� 3. "f�Ð ��¾ú \� e����H î̈
��� 0A_� [j "é¶ Γ1,Γ2,Γ3 �̀¦ Òqty�����. [j "é¶ �̧¿º_� ��¾ú \�
e����H î̈
��� 0A_� ô�Ç &h� P \� @/�#� #�$Á	 >h_� &h� A1, B1, A2, B2, A3, B3�Ér ��6£§_� �̧|	��̀¦ ëß�7á¤

r�v���H &h�[þts���: y�� i = 1, 2, 3\� @/�#�, &h� Aiü< Bi��H "é¶ Γi 0A_� "f�Ð ���Ér &h�s��¦, f�����
PAiü< PBi��H "é¶ Γi\� ]X�ô�Ç��. #�l�"f, [j f����� A1B1, A2B2, A3B3s� ô�Ç &h�\�"f ëß�±ú� �â
Äº

&h� P \�¦ ‘&ñ
&h�’s����¦ ÂÒØÔ��. s��Qô�Ç &ñ
&h�[þt�Ér, �>rF�ô�Ç�����, �̧¿º ô�Ç "é¶ 0A\� e��6£§�̀¦ �Ð#���.

%K�V� 4. e��_��Ð ÅÒ#Q��� �ª�_� &ñ
Ãº k\� @/�#�, ��A� ¿º �̧|	��̀¦ ëß�7á¤r�v���H Ä»o�Ãº 1px	�Ãº\P�
a1

b1
,

a2

b2
, . . . ,

ak
bk

�� �>rF��<Ê�̀¦ �Ð#���: (i) y�� i = 1, 2, . . . , k\� @/�#� aiü< bi��H "f�Ð �è��� �ª�_� &ñ
Ãºs��¦,
(ii) a1, b1, a2, b2, . . . , ak, bk��H �̧¿º "f�Ð ��ØÔ��.

%K�V� 5. ï�r\P�õ� ïß�n���H î̈
��� 0A_� At�&h�\�"f Bt�&h�Ü¼�Ð ��1lx	�\�¦ ���¦ s�1lx��9�¦ ���HX<
��1lx	�\���H î�r���@/�� Ñüts� e��#Q"f y���� ���m�� ú̧��¦ ��6£§_� ½©gË:\� ���� î�r���ô�Ç��: Ø�¦µ1Ï Êê,
ï�r\P��Ér B� `~�́�Ðp�'� ���� ýa�r����̀¦ ��¦ ïß�n���H B� r~�́�Ðp�'� ���� Äº�r����̀¦ ô�Ç��. Õª�Q��
ï�r\P�õ� ïß�n��� 1lxr�\� y��y�� ýa�r���õ� Äº�r����̀¦ K��� ���H �â
Äº\���H Õªzª� f������l��Ð ô�Ç��.
éß�, `õ� r�Ér "f�Ð �è��� �ª�_� &ñ
Ãºs��¦, ��1lx	���H î̈
��� 0A\�"f #Qn���H °ú�Ãº e��Ü¼ 9, Ø�¦µ1Ï Êê��
ýa�r��� ¢̧��H Äº�r��� Êê\� �½Ó�©� f�����ô�Ç���¦ ��&ñ
ô�Ç��.
��1lx	��� At�&h�\�"f Bt�&h��̀¦ �¾ÓK� Ø�¦µ1Ïô�Ç���¦ ½+É M:, ¿º t�&h� ��s�_� ��o�\� �'a>�\O�s�

ï�r\P�õ� ïß�n��� î�r������H ��1lx	��� Bt�&h�\� �̧�ÃÌ�>� ÷&��H &ñ
Ãº �©� (`, r) �̀¦ �̧¿º ½̈�#���.


